
Θεζζαινλίθε 12 Οθησβξίνπ 2024 

Διιελνγαιιηθή ΢ρνιή Καιακαξί,  4
ν
 Μαζεκαηηθό Βησκαηηθό 

Δξγαζηήξην  

Γεκηνπξγία Θεκάησλ Μαζεκαηηθώλ 

Φύιιν Δξγαζίαο 

1
ε
 Φάζε Δξγαζίαο:  

Α. Γεκηνπξγία 1
νπ

 θαη 3
νπ

 Θέκαηνο γηα ηηο ελδνζρνιηθέο εμεηάζεηο. 

ΑΛΓΔΒΡΑ Α’ ΣΑΞΗ ΗΜΔΡΗ΢ΙΟΤ ΚΑΙ Δ΢ΠΔΡΙΝΟΤ ΓΔΝΙΚΟΤ ΛΤΚΔΙΟΤ 

Δμεηαζηέα Ύιε 2024-25 

Από ην βηβιίν «Άιγεβξα θαη ΢ηνηρεία Πηζαλνηήησλ Α’ Γεληθνύ Λπθείνπ» 

Δηζαγσγηθό θεθάιαην Δ.2 ΢ύλνια 

Κεθάιαην 2ν: Οη Πξαγκαηηθνί Αξηζκνί 

 Οη Πξάμεηο θαη νη Ιδηόηεηέο ηνπο 

 Γηάηαμε Πξαγκαηηθώλ Αξηζκώλ (εθηόο ηεο απόδεημεο ηεο ηδηόηεηαο 4) 

 Απόιπηε Σηκή Πξαγκαηηθνύ Αξηζκνύ 

 Ρίδεο Πξαγκαηηθώλ Αξηζκώλ (εθηόο ησλ ηδηνηήησλ 3 θαη 4) 

Κεθάιαην 3ν: Δμηζώζεηο 

 Δμηζώζεηο 1νπ Βαζκνύ 

 Η Δμίζσζε xλ = α 

 Δμηζώζεηο 2νπ Βαζκνύ Κεθάιαην 4ν: Αληζώζεηο 

 Αληζώζεηο 1νπ Βαζκνύ 

 Αληζώζεηο 2νπ Βαζκνύ Κεθάιαην 5ν: Πξόνδνη 

 Αθνινπζίεο 



 Αξηζκεηηθή πξόνδνο (εθηόο ηεο απόδεημεο γηα ην άζξνηζκα λ δηαδνρηθώλ 

όξσλ αξηζκεηηθήο πξνόδνπ) 

 Γεσκεηξηθή πξόνδνο (εθηόο ηεο απόδεημεο γηα ην άζξνηζκα λ δηαδνρηθώλ 

όξσλ γεσκεηξηθήο πξνόδνπ) 

Κεθάιαην 6ν: Βαζηθέο Έλλνηεο ησλ ΢πλαξηήζεσλ 

 Η Έλλνηα ηεο ΢πλάξηεζεο 

 Γξαθηθή Παξάζηαζε ΢πλάξηεζεο 

 Η ΢πλάξηεζε f(x)= αx+β 

Τπνζεηηθό ΢ελάξην: 

Γηα ηελ εμέηαζε ηνπ καζήκαηνο ηεο Άιγεβξαο  Α’ Λπθείνπ νη ζπλάδειθνη 

επηιέμαλ γηα 2
ν
 θαη 4

ν
 ΘΔΜΑ, από ηηο ηξείο θιεξώζεηο ηα παξαθάησ: 

ΘΕΜΑ 1 

A1.Να χαρακτθρίςετε τισ προτάςεισ που ακολουκοφν γράφοντασ ςτθν κόλλα ςασ 

δίπλα ςτον αρικμό που αντιςτοιχεί ςε κάκε πρόταςθ τθ λζξθ ΢ωςτό, αν θ πρόταςθ 

είναι ςωςτι  ι  Λάκοσ, αν θ πρόταςθ είναι λανκαςμζνθ.  

1.  

2.  

3.  

4.  

5.  

(Μονάδεσ 10) 

 

A2.  

(Μονάδεσ 15) 

ΘΕΜΑ 2 

Δίνονται οι παραςτάςεισ 𝛢 = 𝛼2 + 4𝛼 + 5 και 𝛣 =  2𝛽 + 1 2 − 1, με 𝛼, 𝛽 ∈ ℝ. 

α) Να δείξετε ότι για κάκε 𝛼, 𝛽 ∈ ℝ ιςχφει 𝛢 =  𝛼 + 2 2 + 1.  

(Μονάδεσ 8) 

β) 



i. Να δείξετε ότι 𝛢 + 𝛣  ≥ 0.                                                                    (Μονάδεσ 9)

  

ii. Για ποιεσ τιμζσ των 𝛼, 𝛽 ∈ ℝ ιςχφει 𝛢 + 𝛣 = 0;                          (Μονάδεσ 8)

  

ΘΕΜΑ 3  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται θ ςυνάρτθςθ  𝑓 𝑥 = 𝑥2 −  𝜆 − 1 𝑥 − 4𝜆2, 𝜆 𝜖 ℝ.  

α) Να δείξετε ότι θ γραφικι παράςταςθ τθσ ςυνάρτθςθσ 𝑓 τζμνει τον άξονα 𝑥′𝑥 ςε 

δφο ςθμεία για κάκε 𝜆𝜖ℝ.                                                                             

              

(Μονάδεσ 8) 

β) Για 𝜆 ≠ 0 να βρείτε το πρόςθμο των ριηϊν τθσ εξίςωςθσ 𝑓 𝑥 = 0.  

(Μονάδεσ 5) 

γ) Να βρείτε τισ τιμζσ του 𝜆 𝜖 ℝ ϊςτε το ςυμμετρικό του ςθμείου 𝛢(4,4) ωσ προσ 

τον άξονα 𝑥′𝑥 να ανικει ςτθ γραφικι παράςταςθ τθσ 𝑓. 

 (Μονάδεσ7) 

δ) Για 𝜆 = −1 να βρείτε τισ τιμζσ του 𝑥 για τισ οποίεσ θ γραφικι παράςταςθ τθσ 

ςυνάρτθςθσ 𝑓 βρίςκεται κάτω από τον άξονα 𝑥′𝑥.                                                                                           

(Μονάδεσ 5)     

 



Γηα λα ζπκπιεξώζνπλ ην δηαγώληζκα κε 1
ν
 θαη 3

ν
 Θέκα, επηρείξεζαλ λα θάλνπλ 

ηηο επηινγέο ηνπο από ηα παξαθάησ πξνηεηλόκελα. Μειεηήζηε ηηο επηινγέο, 

δηνξζώζηε ηα ηπρόλ ιάζε (εθθξαζηηθά θαη καζεκαηηθά) θαη αθνύ δερηείηε θαη 

απνξξίςεηε (αηηηνινγώληαο), λα θάληε ηηο επηινγέο ζαο, γηα ηε δεκηνπξγία ελόο 

«θαινύ δηαγσλίζκαηνο».. Γώζηε θαη επηπιένλ επηινγέο. 

ΘΕΜΑ 1 

A1.Να ραξαθηεξίζεηε ηηο πξνηάζεηο πνπ αθνινπζνύλ γξάθνληαο ζηελ θόιια ζαο 

δίπια ζηνλ αξηζκό πνπ αληηζηνηρεί ζε θάζε πξόηαζε ηε ιέμε ΢σζηό, αλ ε πξόηαζε 

είλαη ζσζηή  ή  Λάζνο, αλ ε πξόηαζε είλαη ιαλζαζκέλε.  

1. Αλ α > β, ηόηε -α >-β 

2. Αλ |x|+|y|=0, ηόηε ηζρύεη x=0 ή y=0 

3. Γηα θάζε πξαγκαηηθό αξηζκό α ηζρύεη |-α| = α 

4. Γηα νπνηνπζδήπνηε πξαγκαηηθνύο αξηζκνύο α, β ηζρύεη α β α β    

5. Ιζρύεη όηη |x| ≤ ζ  -ζ ≤ x≤ ζ, όπνπ ζ ζεηηθόο αξηζκόο. 

6. Γηα θάζε πξαγκαηηθό αξηζκό α, ηζρύεη  α2 = α 

7. Αλ x0, ηόηε ε εμίζσζε |x| = - xείλαη αδύλαηε. 

8. Ο ληνο ηόο όξνο κηαο αξηζκεηηθήο πξνόδνπ (αλ) κε πξώην όξν α1 θαη δηαθνξά 

σ δίλεηα  η από ηνλ ηύπν αλ = α1 + (λ – 1)σ. 

9. Αλ ηξεηο κε κεδεληθνί αξηζκνί α, β, γ είλαη δηαδνρηθνί όξνη γεσκεηξηθήο 

πξνόδνπ ηόηε ηζρύεη β
2
 = α

.
γ. 

10. Σν άζξνηζκα Sν ησλ λ πξώησλ όξσλ κηαο αξηζκεηηθήο πξνόδνπ (αλ) κε πξώην 

όξν α1 θαη δηαθνξά σ δίλεηαη από ηνλ ηύπν Sν = 
𝜈

2
 2𝛼1 +  𝜈 − 1 𝜔  

11. Σν ηξηώλπκν αx
2
 + βx + γ, κε α, β, γ πξαγκαηηθνί αξηζκνί  είλαη ζεηηθό, γηα 

νπνηνλδήπνηε πξαγκαηηθό αξηζκό x, όηαλ ηζρύνπλ α > 0 θαη Γ < 0, όπνπ Γ ε 

δηαθξίλνπζα ηνπ ηξησλύκνπ. 

12. ΢πλάξηεζε από έλα ζύλνιν Α ζε έλα ζύλνιν Β ιέγεηαη ε δηαδηθαζία κε ηελ 

νπνία θάζε ζηνηρείν ηνπ ζπλόινπ Α αληηζηνηρίδεηαη ζε δύν ηνπιάρηζηνλ 

ζηνηρεία ηνπ ζπλόινπ Β.  

13. Η επζεία y = αx + β είλαη παξάιιειε ζηνλ άμνλα x΄x, όηαλ α = 0. 

14. Γύν ζεκεία ζπκκεηξηθά σο πξνο ηνλ άμνλα x΄x έρνπλ αληίζεηεο ηεηαγκέλεο. 

 

 



΢πκπιεξώζηε ζηα πξόρεηξα θύια πνπ ζαο δόζεθαλ 

15.  

16. 

17. 

18. 

19. 

20. 

A2. 

1. Να αποδείξετε ότι  𝛼 ∙ 𝛽 =  𝛼 ∙  𝛽 . 

2. Αν x1, x2 είναι οι ρίηεσ τθσ εξίςωςθσ αx2 + βx + γ = 0, με α ≠ 0 να δείξετε ότι  

S = x1 +x2 =- 
𝛽

𝑎
. 

3. Αν x1, x2 είναι οι ρίηεσ τθσ εξίςωςθσ αx2 + βx + γ = 0, με α ≠ 0 να δείξετε ότι  

Ρ = x1·x2 = 
𝛾

𝑎
. 

΢πκπιεξώζηε ζηα πξόρεηξα θύια πνπ ζαο δόζεθαλ 

4. 

5. 

6. 

7. 

8. 

 

ΘΕΜΑ 3 

Πρόοδοι 

1.Ζνα κζατρο ζχει 45 ςειρζσ κακιςμάτων. Ο αρικμόσ των κακιςμάτων ςε κάκε ςειρά 

είναι όροσ τθσ ακολουκίασ (αν), με αν = 120 – 2ν, όπου ν φυςικόσ αρικμόσ και ν  0. 

Γ1. Τπολογίηοντασ τθ διαφορά αν+1 – αν, να αποδείξετε ότι θ ακολουκία αυτι είναι 

αρικμθτικι πρόοδοσ με 1ο όρο α1 = 118 και διαφορά ω = -2.  

        (Μονάδεσ 9) 



Γ2. Να υπολογίςετε τον ςυνολικό αρικμό των κακιςμάτων του κεάτρου. 

        (Μονάδεσ 8) 

Γ3. Να υπολογίςετε το πλικοσ των κακιςμάτων τθσ μεςαίασ ςειράσ. 

        (Μονάδεσ 8) 

 

2.΢ε μια αρικμθτικι πρόοδο ζχουμε α1 = x + 1, α2 = 2x + 1, α3 = 7. Να βρείτε: 

Α. Σο x. 

Β. Σθ διαφορά ω τθσ αρικμθτικισ προόδου. 

Γ. Σο άκροιςμα των 20 πρϊτων όρων τθσ. 

 

3.Οι αρικμοί α = x – 3, β = 1 – 2x, γ = 3x – 11 είναι διαδοχικοί όροι αρικμθτικισ 

προόδου. 

Α. Να βρείτε το x. 

Β. Αν ο αρικμόσ α είναι ο 4οσ όροσ τθσ αρικμθτικισ προόδου, να βρείτε τον πρϊτο 

όρο κακϊσ και το άκροιςμα των 20 πρϊτων όρων τθσ. 

Συμπλθρώςτε ςτα πρόχειρα φφλα που ςασ δόκθκαν 

4. 

5. 

6. 

Vieta – εξίςωςθ - ανίςωςθ 

1.Δίνεται θ εξίςωςθ x2 –λx - λ2 – 5 = 0 (1), με λ  0. 

Γ1. Να δείξετε ότι για κάκε τιμι του πραγματικοφ αρικμοφ λ θ εξίςωςθ (1) ζχει δφο 

ρίηεσ πραγματικζ σ και άνιςεσ.    (Μονάδεσ 7) 

Γ2. Να υπολογίςετε το άκροιςμα S και το γινόμενο των ριηϊν Ρ ςυναρτιςει του λ. 

        (Μονάδεσ 6) 

Γ3. Αν x1, x2 είναι οι ρίηεσ τθσ εξίςωςθσ (1) να λφςετε τθν ανίςωςθ  

(x1 – 1).(x2 – 1) ≥ 0    (Μονάδεσ 6) 

Γ4.  Αν x1, x2 είναι οι ρίηεσ τθσ εξίςωςθσ (1) να βρείτε τον πραγματικό αρικμό λ, ϊςτε 

να ιςχφει (x1 – 1).(x2 – 1) = - 4    (Μονάδεσ 6) 



 

2.Δίνονται οι ανιςϊςεισ -x2 + 5x – 6 < 0  και x2 – 16 ≤ 0. 

Α. Να λυκοφν ξεχωριςτά οι δφο ανιςϊςεισ. 

Β. Να βρεκοφν, αν υπάρχουν, οι κοινζσ τουσ λφςεισ. 

 

3.Α. Να βρεκοφν οι λφςεισ τθσ εξίςωςθσ  𝑥2 − 6𝑥 + 9 = 0. 

Β. Να λφςετε τθν ανίςωςθ  𝑥2 − 6𝑥 + 9 ≤ 5. 

Γ. Να βρείτε τισ κοινζσ λφςεισ τθσ παραπάνω εξίςωςθσ με τθν ανίςωςθ  

(𝑥 − 1)2 + 4 𝑥 − 1 ≥ 5. 

4.Δίνεται θ εξίςωςθ 2x 2ιx 4(ι 1) 0    , όπου λ πραγματικόσ αρικμόσ.  

Γ1.    Να αποδείξετε ότι θ διακρίνουςα τθσ παραπάνω εξίςωςθσ είναι : 

2Γ 4ι 16ι 16       (Μονάδεσ 5) 

Γ2.   Να αποδείξετε ότι θ παραπάνω εξίςωςθ ζχει ρίηεσ πραγματικζσ για κάκε τιμι 

του πραγματικοφ αρικμοφ λ.     (Μονάδεσ 7) 

Αν x1, x2 είναι οι ρίηεσ τθσ παραπάνω εξίςωςθσ:  

Γ3.   Να αποδείξετε ότι S 2ι θαη P 4(ι 1)   .   (Μονάδεσ 6) 

Γ4.  Να βρείτε για ποια τιμι του πραγματικοφ αρικμοφ λ ιςχφει :  

    
1 2 1 2x x x x      (Μονάδεσ 7) 

Συμπλθρώςτε ςτα πρόχειρα φφλα που ςασ δόκθκαν 

5. 

6. 

Συναρτιςεισ 

1.Δίνεται θ ςυνάρτθςθ f με 𝑓 𝑥 =
𝑥2−6 𝑥 +9

𝑥2−9
 

Γ1. Να βρείτε το πεδίο οριςμοφ Α τθσ ςυνάρτθςθσ f.     (Μονάδεσ 6) 

Γ2. Να αποδείξετε ότι για κάκε xA ιςχφει : 𝑓 𝑥 =
 𝑥 −3

 𝑥 +3
.   (Μονάδεσ 9) 

Γ3. Για κάκε xA, να λφςετε τθν ανίςωςθ 𝑓(𝑥) ≤
1

3
.                (Μονάδεσ 10) 



 

2.Δίνεται θ ςυνάρτθςθ f, με: f(x) =  
2𝑥 − 5, 𝑥 ≤ 3

𝑥2 , 3 < 𝑥 < 10
  και g(x) = 

 𝑥−1

𝑥2−1
 

α) Να βρείτε τα πεδία οριςμοφ των ςυναρτιςεων f και g και να τα γράψετε ςε 

μορφι διαςτιματοσ.  

Να υπολογίςετε τισ τιμζσ f(-1), f(3) και f(5).  

β) Να βρείτε το ςθμείο τθσ γραφικισ παράςταςθσ τθσ f που ζχει τεταγμζνθ y = 21.  

γ) Να βρείτε το ςυμμετρικό ςθμείο του ερωτιματοσ (β) ωσ προσ τον άξονα y’y.  

 

3.Δίνεται θ ςυνάρτθςθ f(x) = 
 5− 2−𝑥 

 𝑥−1 −4
. 

Α. Να βρείτε το πεδίο οριςμοφ τθσ ςυνάρτθςθσ. 

Β. Να βρείτε τα κοινά ςθμεία τθσ γραφικισ παράςταςθσ τθσ f με τουσ άξονεσ x’x και 

y’y. 

Γ. Να δείξετε ότι f(4) = - 3. 

 

4.Δίνεται θ ςυνάρτθςθ = 𝑓 𝑥 =
 𝑥2−3𝑥−4

𝑥+1
. 

Α. Να βρείτε το πεδίο οριςμοφ του. 

Β. Να δείξετε ότι το ςθμείο Μ(-2, -  6) ανικει ςτθ γραφικι παράςταςθ τθσ 

ςυνάρτθςθσ. 

Γ. Να βρείτε τα ςθμεία τομισ τθσ γραφικισ παράςταςθσ με τουσ άξονεσ. 

 

5. Δίνεται θ ςυνάρτθςθ f(x) =  
𝑥3−1

𝑥−1
 . 

Α. Να βρείτε το πεδίο οριςμοφ τθσ A. 

Β. Να δείξετε ότι f(x) = 𝑥2 + 𝑥 + 1 για κάκε xϵA. 

Γ. Να εξετάςετε αν θ γραφικι παράςταςθ τθσ f ζχει κοινά ςθμεία με τθ γραφικι 

παράςταςθ τθσ g, όπου g(x) = 3x. 

Συμπλθρώςτε ςτα πρόχειρα φφλα που ςασ δόκθκαν 

6. 

7. 

 



 

 ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΑ ΟΜΑΓΑ΢ ΠΡΟ΢ΑΝΑΣΟΛΙ΢ΜΟΤ ΘΔΣΙΚΩΝ ΢ΠΟΤΓΩΝ 

Β’ΣΑΞΗ ΗΜΔΡΗ΢ΙΟΤ ΚΑΙ Δ΢ΠΔΡΙΝΟΤ ΓΔΝΙΚΟΤ ΛΤΚΔΙΟΤ 

Δμεηαζηέα Ύιε 2024-25 

Από ην βηβιίν «Μαζεκαηηθά Οκάδαο Πξνζαλαηνιηζκνύ Θεηηθώλ ΢πνπδώλ Β’ 

Σάμεο Γεληθνύ Λπθείνπ» ησλ Αδακόπνπινπ Λ., Βηζθαδνπξάθε Β., Γαβαιά Γ., 

Πνιύδνπ Γ. θαη ΢βέξθνπ Α. 

 Η Έλλνηα ηνπ Γηαλύζκαηνο 

 Πξόζζεζε θαη Αθαίξεζε Γηαλπζκάησλ 

 Πνιιαπιαζηαζκόο Αξηζκνύ κε Γηάλπζκα (ρσξίο ηηο Δθαξκνγέο 1 θαη 2) 

 ΢πληεηαγκέλεο ζην Δπίπεδν (ρσξίο ηελ Δθαξκνγή 2 πνπ αθνινπζεί ηελ 

παξάγξαθν «Μέηξν Γηαλύζκαηνο») 

 Δζσηεξηθό Γηλόκελν Γηαλπζκάησλ (ρσξίο ηελ απόδεημε ηνπ ηύπνπ ηεο 

αλαιπηηθήο έθθξαζεο Δζσηεξηθνύ Γηλνκέλνπ θαη ρσξίο ηελ πξνβνιή 

δηαλύζκαηνο ζε δηάλπζκα) 

Κεθάιαην 2ν: Η Δπζεία ζην Δπίπεδν 

 Δμίζσζε Δπζείαο 

 Γεληθή Μνξθή Δμίζσζεο Δπζείαο (ρσξίο ηελ Δθαξκνγή 2) 

 Δκβαδόλ Σξηγώλνπ (ρσξίο ηηο απνδείμεηο ησλ ηύπσλ ηεο απόζηαζεο 

ζεκείνπ από επζεία θαη ηνπ εκβαδνύ ηξηγώλνπ θαη ρσξίο ηελ Δθαξκ 1) 

Κεθάιαην 3ν: Κσληθέο Σνκέο 

 Ο Κύθινο (ρσξίο ηηο παξακεηξηθέο εμηζώζεηο ηνπ θύθινπ) 

 Η Παξαβνιή (ρσξίο ηηο απνδείμεηο ηνπ ηύπνπ ηεο εθαπηνκέλεο θαη ηεο 

αλαθιαζηηθήο ηδηόηεηαο θαη ρσξίο ηελ Δθαξκνγή 1) 



 Η Έιιεηςε (ρσξίο ηηο παξακεηξηθέο εμηζώζεηο ηεο έιιεηςεο θαη ηηο 

Δθαξκνγέο) 

 Η Τπεξβνιή (ρσξίο ηελ απόδεημε ηνπ ηύπνπ ησλ αζύκπησησλ) 

 Η Δμίζσζε Αx²+Βy²+Γx+Γy+Δ=0 (ρσξίο ηε κεηαθνξά αμόλσλ) 

Τπνζεηηθό ΢ελάξην: 

Γηα ηελ εμέηαζε ηνπ καζήκαηνο  Μαζεκαηηθά Πξνζαλαηνιηζκνύ ηεοΒ’ Λπθείνπ, 

νη ζπλάδειθνη επηιέμαλ γηα 2
ν
 θαη 4

ν
 ΘΔΜΑ, από ηηο ηξείο θιεξώζεηο ηα 

παξαθάησ: 

ΘΕΜΑ 1 

A1.Να χαρακτθρίςετε τισ προτάςεισ που ακολουκοφν γράφοντασ ςτθν κόλλα ςασ 

δίπλα ςτον αρικμό που αντιςτοιχεί ςε κάκε πρόταςθ τθ λζξθ ΢ωςτό, αν θ πρόταςθ 

είναι ςωςτι  ι  Λάκοσ, αν θ πρόταςθ είναι λανκαςμζνθ.  

1.  

2.  

3.  

4.  

5.  

(Μονάδεσ 10) 

 

A2.  

(Μονάδεσ 15) 

ΘΕΜΑ 2 

Δίνονται τα ςθμεία Α(1,2), Β(3,4) και Γ(5,-2). 

α)  Να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ των διανυςμάτων AB      ,   AΓ       και να αποδείξετε ότι θ 

γωνία Α  είναι ορκι.                                                                                              (Μονάδεσ 9) 

β) Αν Μ είναι το μζςο του ΒΓ, να βρείτε τα μζτρα των ΑΜ        και ΒΓ     .            (Μονάδεσ 8) 

γ) Να γραφεί το ΒΓ      ωσ γραμμικόσ ςυνδυαςμόσ των ΑΓ       και ΑΜ       .                (Μονάδεσ 8) 

ΘΕΜΑ 3  

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Θεωροφμε τα ςθμεία Α( 1, 2), Β(3, 2), Γ(1, 4) . 

α) Να αποδείξετε ότι ςχθματίηουν τρίγωνο. 

                                                                                                                                (Μονάδεσ 6) 

β) Να βρείτε τθν εξίςωςθ τθσ μεςοκάκετθσ τθσ πλευράσ ΒΓ. 

                                                                                                                                (Μονάδεσ 7) 

Ζςτω ότι θ μεςοκάκετθ τθσ πλευράσ ΒΓ είναι θ ευκεία ε: y x 1  . 

γ) Να βρείτε ςθμείο Κ ςτθν μεςοκάκετθ τθσ πλευράσ ΒΓ που ιςαπζχει από τα Α, Β. 

                                                                                                                               (Μονάδεσ 7) 

δ) Να  βρείτε τθν εξίςωςθ του περιγεγραμμζνου κφκλου του τριγϊνου ΑΒΓ. 

                                                                                                                              (Μονάδεσ 5) 

Γηα λα ζπκπιεξώζνπλ ην δηαγώληζκα κε 1
ν
 θαη 3

ν
 Θέκα, επηρείξεζαλ λα θάλνπλ 

ηηο επηινγέο ηνπο από ηα παξαθάησ πξνηεηλόκελα. Μειεηήζηε ηηο επηινγέο, 

δηνξζώζηε ηα ηπρόλ ιάζε (εθθξαζηηθά θαη καζεκαηηθά) θαη αθνύ δερηείηε θαη 

απνξξίςεηε (αηηηνινγώληαο),  λα θάληε ηηο επηινγέο ζαο, γηα ηε δεκηνπξγία ελόο 

«θαινύ δηαγσλίζκαηνο».. Γώζηε θαη επηπιένλ επηινγέο. 

 

ΘΕΜΑ 1 

A1.Να ραξαθηεξίζεηε ηηο πξνηάζεηο πνπ αθνινπζνύλ γξάθνληαο ζηελ θόιια ζαο 

δίπια ζηνλ αξηζκό πνπ αληηζηνηρεί ζε θάζε πξόηαζε ηε ιέμε ΢σζηό, αλ ε πξόηαζε 

είλαη ζσζηή  ή  Λάζνο, αλ ε πξόηαζε είλαη ιαλζαζκέλε. 

1. Οι αςφμπτωτεσ τθσ υπερβολισ (C) : 
2 2

2 2
1

x y

 
  , είναι οι ευκείεσ (ε1) : y = 




x 

        και  (ε2) : y = 



x. 

2. Θ εξίςωςθ    
2 2 2

0 0x x y y      παριςτάνει κφκλο με κζντρο 
0 0( , )x y  και  

         ακτίνα ρ 

3. Θ ευκεία 0x y     με 0 , ζχει ςυντελεςτι διεφκυνςθσ 


 


 

4. Ζςτω τα διανφςματα , 


τζτοια ϊςτε  


, τότε ιςχφει      
  

 

5. Θ εξίςωςθ τθσ παραβολισ με κορυφι τθν αρχι των αξόνων Ο και     εςτία  ςτον 

άξονα ψϋψ είναι   ψ2 = 2px 



6. Αν   𝛼 =(x1,ψ1) και 𝛽 =(x2,ψ2)  τότε  𝛼 𝛽  = x1x2 + ψ1ψ2    . 

7. Θ ευκεία με εξίςωςθ x = x0  είναι παράλλθλθ με τον άξονα xxϋ 

8. Αν Α  0 ι Β  0, θ εξίςωςθ Αx + Βy + Γ = 0 παριςτάνει ευκεία. 

9. Θ παραβολι y2=2px, ζχει διευκετοφςα τθν ευκεία δ: x = 
2

p
. 

10.Ανdet   β ,α 


 είναι θ ορίηουςα των διανυςμάτων β , α 


, τότε  

     ιςχφει θ ιςοδυναμία: β // α 

det   1  β ,α 


 .   

11.Θ εξίςωςθ x2 + y2 + Ax + By +Γ = 0 με Α2+Β2–4Γ >0   

     παριςτάνει κφκλο με κζντρο   
2

B
–   ,  

2

A
–K   








. 

12.Αν 
    τότε 


 –   β   α



 και αντιςτρόφωσ. 

13. Ο ςυντελεςτισ διεφκυνςθσ τθσ εφαπτόμενθσ τθσ παραβολισ y2 = 2px, ςτο 

ςθμείο τθσ  Α(x1, y1)  είναι λ = 
1

p

y
  

14. Θ εκκεντρότθτα τθσ ιςοςκελοφσ υπερβολισ είναι ε =  2 .  

15. Οι υπερβολζσ με τθν ίδια εκκεντρότθτα λζγονται όμοιεσ . 

16. Θ ευκεία με εξίςωςθ Αx + Βy + Γ = 0 , είναι κάκετθ ςτο διάνυςμα  u


 = (B, A).  

17. Θ εκκεντρότθτα τθσ παραβολισ  x2 = 2py, δίνεται από τθ ςχζςθ ε = 


.               

18. Ο ςυντελεςτισ διεφκυνςθσ λ μιασ ευκείασ που διζρχεται από τα ςθμεία  Α(x1, y1) 

και  Β(x2, y2) με y1≠ y2 είναι  λ=
x2−x1

y2−y1
 

19.Ο  κφκλοσ C:x2+y2=1  λζγεται μοναδιαίοσ. 

20.Θ εξίςωςθ τθσ κατακόρυφθσ ευκείασ που διζρχεται από το ςθμείο Α(x0,y0) είναι 

x= x0 

21.Κάκε εξίςωςθ  τθσ μορφισ Αx + Βy + Γ = 0 παριςτάνει ευκεία. 

22.Αν οι ευκείεσ ε1 και ε2 ζχουν ςυντελεςτζσ διεφκυνςθσ λ1 και λ2 αντίςτοιχα τότε  

       ε1 //ε2<=> λ1 = λ2 

 



΢πκπιεξώζηε ζηα πξόρεηξα θύια πνπ ζαο δόζεθαλ 

23. 

24. 

25. 

A2. 

1. Να αποδείξετε ότι για δφο διανφςματα α    , β      μθ παράλλθλα ςτον άξονα y’y 
ιςχφει: 

α   ⊥ β  ⟺   λ1.λ2 =-1 

     όπου λ1, λ2  οι ςυντελεςτζσ διεφκυνςθσ των  α    , β    αντίςτοιχα.                           

2.Να αποδείξετε ότι θ εφαπτομζνθ του κφκλου 2 2 2:C x y    ςτο ςθμείο του 

1 1( , )x y ζχει εξίςωςθ: 2

1 1xx yy   .                                                         

3.Αποδείξτε ότι θ εξίςωςθ τθσ ευκείασ που διζρχεται από το ςθμείο Α(x0, y0) και ζχει 

ςυντελεςτι διεφκυνςθσ λ είναι y -y0= λ(x -x0).                                              

4.Να αποδείξετε ότι θ εξίςωςθ τθσ μορφισ x2+y2+Ax+By+Γ=0 με Α2+Β2-4Γ ˃ 0,  

παριςτάνει κφκλο. 

΢πκπιεξώζηε ζηα πξόρεηξα θύια πνπ ζαο δόζεθαλ 

5. 

6. 

7. 

 

ΘΕΜΑ 3 

Διανφςματα 

1. Δίνονται τα διανφςματα   = (2,-1) και   = (3,2). 

α)Να βρείτε το εςωτερικό γινόμενο   .(Μονάδεσ 7) 

β)Να βρείτε το µμζτρο του διανφςματοσ   = 3  +2 .      (Μονάδεσ 8) 

γ)Να βρείτε τον αρικμό kR , ϊςτε το διάνυςμα    = (k2 +3k, 1) να είναι κάκετο ςτο 

2 - .(Μονάδεσ 10) 

 



2. Αν για τα διανφςματα a


 και 


 δίνεται 1a


, 2


 (a


, 


)=2π/3 και 


 av 2

,  να βρεκεί :   

α) το εςωτερικό γινόμενο  a




 και  v

a


 .                                        Μονάδεσ 8 

β) το μζτρο v


.                                                                                       Μονάδεσ 8 

γ)  θ γωνία των διανυςμάτων ( v


, a


).                                                  Μονάδεσ 9 

 

Ευκείεσ 

3. Δίνονται τα ςθμεία Α(1,2) , Β(2,3),Γ(-1,1)που είναι κορυφζσ τριγϊνου ΑΒΓ. 

α)Να βρεκεί θ εξίςωςθ τθσ ευκείασ ΑΒ.                                                         (7 μονάδεσ) 

β) Να βρεκεί θ εξίςωςθ του φψουσ ΓΔ.(9 μονάδεσ) 

γ) Να βρεκεί θ απόςταςθ d(Γ,ΑΒ).(9 μονάδεσ) 

 

4. Δίνονται τα ςθμεία Α(1,2) , Β(2,3),Γ(-1,1)που είναι κορυφζσ τριγϊνου ΑΒΓ. 

α)Να βρεκεί θ εξίςωςθ τθσ ευκείασ ΑΒ                                                         (7 μονάδεσ) 

β) Να βρεκεί θ εξίςωςθ τθσ διαμζςου ΓΜ                                                    (9 μονάδεσ) 

γ) Να βρεκεί θ εξίςωςθ του φψουσ ΒΔ                                                          (9 μονάδεσ) 

Κωνικζσ Τομζσ 

 

5. Δίνεται θ εξίςωςθ x2+y2 -6x+10y+29=0  (1) 

α)Να δείξετε ότι θ (1) παριςτάνει κφκλο του οποίου να βρείτε το κζντρο  

    και τθν ακτίνα.                                                                                                (18 μονάδεσ) 

β)Να βρεκεί θ εφαπτομζνθ που είναι παράλλθλθ ςτθν ευκεία ε:y=2x+7 . 

(7 μονάδεσ) 

6. Δίνεται θ εξίςωςθ x2+y2 -1+2λ(x-2y+1)=0  (1)  λ πραγματικόσ αρικμόσ 

α)Να δείξετε ότι θ (1) παριςτάνει κφκλο για κάκε τιμι του πραγματικοφ                                        

αρικμοφ λ.                                                                                                              (7 μονάδεσ) 



β)Να βρεκεί ο γεωμετρικόσ τόποσ των κζντρων  των κφκλων που ορίηονται                         

από τθν (1)                                                                                                             (8 μονάδεσ) 

γ) Να δείξετε ότι όλοι οι κφκλοι που ορίηονται από τθν (1) διζρχονται                                           

από δφο ςτακερά ςθμεία.                                                                                  (8 μονάδεσ)  

 

7.Δίνεται θ εξίςωςθ x2+9y2-6xy-4=0   (1) 

α) Να  δείξετε ότι θ (1) παριςτάνει δφο ευκείεσ παράλλθλεσ ε1 και ε2. (Μονάδεσ 9) 

β) Να βρεκεί θ απόςταςθ των ευκειϊν ε1 και ε2.                                      (Μονάδεσ 8  )                           

γ) Να βρεκεί το εμβαδόν του τετραγϊνου που οι δφο πλευρζσ του βρίςκονται ςτισ 

ευκείεσ ε1 και ε2.                                                                                         ( Μονάδεσ 9 ) 

Συμπλθρώςτε ςτα πρόχειρα φφλα που ςασ δόκθκαν 

8. 

9. 

10. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

2
ε
 Φάζε Δξγαζίαο:  

Β. Γεκηνπξγία 2
νπ

 θαη 4
νπ

 Θέκαηνο γηα ηελ Σξάπεδα Θεκάησλ. 

ΘΔΜΑ 2 

Αξρηθά ζα κειεηήζνπκε από ηελ άπνςε ησλ κεηαδεδνκέλσλ, ηα δύν ΘΔΜΑΣΑ 2, 

πνπ θιεξώζεθαλ ζηα δύν πξνεγνύκελα καζήκαηα πνπ εμεηάζακε. 

Θπκίδνπκε ην ΘΔΜΑ 2 γηα ηελ Άιγεβξα ηεο Α’ Λπθείνπ: 

ΘΕΜΑ 2 

Δίνονται οι παραςτάςεισ 𝛢 = 𝛼2 + 4𝛼 + 5 και 𝛣 =  2𝛽 + 1 2 − 1, με 𝛼, 𝛽 ∈ ℝ. 

α) Να δείξετε ότι για κάκε 𝛼, 𝛽 ∈ ℝ ιςχφει 𝛢 =  𝛼 + 2 2 + 1.  

(Μονάδεσ 8) 

β) 

i. Να δείξετε ότι 𝛢 + 𝛣  ≥ 0.                                                                    (Μονάδεσ 9) 

ii. Για ποιεσ τιμζσ των 𝛼, 𝛽 ∈ ℝ ιςχφει 𝛢 + 𝛣 = 0;  (Μονάδεσ 8) 

Δίλαη ην ΘΔΜΑ κε αξηζκό γηα ηελ ηξάπεδα 13266. 

΢ηα Μεηαδεδνκέλα ηνπ Θέκαηνο ν ζπγγξαθέαο-εηζεγεηήο ηνλίδεη: 

Ύιε πνπ εμεηάδεη:  

2.1 ΟΙ ΠΡΑΞΔΙ΢ ΚΑΙ ΟΙ ΙΓΙΟΣΗΣΔ΢ ΣΟΤ΢, 2.2 ΓΙΑΣΑΞΗ ΠΡΑΓΜΑΣΙΚΩΝ ΑΡΙΘΜΩΝ 

Διδακτικοί Στόχοι-Γνωστικές Απαιτήσεις: 

1. Να εθαξκόδνπλ θαηάιιεια νξηζκνύο, ζεσξίεο, αιγόξηζκνπο ζε πξνβιήκαηα 

παξόκνηα κε απηά πνπ έρνπλ δηδαρζεί ζηελ ηάμε.  

3. Να επηιέγνπλ κηα κέζνδν ή ζηξαηεγηθή επίιπζεο ελόο απινύ πξνβιήκαηνο 

κεηαμύ απηώλ πνπ έρνπλ ήδε δηδαρζεί ζηελ ηάμε, θαη λα ηελ εθαξκόδνπλ κε ηξόπν 

ζαθή θαη νξγαλσκέλν.  



11. Να εθθξάδνληαη ρξεζηκνπνηώληαο ζσζηά ηε καζεκαηηθή γιώζζα θαη ην 

ζπκβνιηζκό.  

Θπκίδνπκε ην ΘΔΜΑ 2 γηα ηα Μαζεκαηηθά Πξνζαλαηνιηζκνύ ηεο Β’ Λπθείνπ: 

ΘΕΜΑ 2 

Δίνονται τα ςθμεία Α(1,2), Β(3,4) και Γ(5,-2). 

α)  Να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ των διανυςμάτων AB      ,   AΓ        και να αποδείξετε ότι θ 

γωνία Α  είναι ορκι.                                                                                              (Μονάδεσ 9) 

β) Αν Μ είναι το μζςο του ΒΓ, να βρείτε τα μζτρα των ΑΜ        και  ΒΓ     .            (Μονάδεσ 8) 

γ) Να γραφεί το ΒΓ      ωσ γραμμικόσ ςυνδυαςμόσ των ΑΓ       και ΑΜ       .                (Μονάδεσ 8) 

Δίλαη ην ΘΔΜΑ κε αξηζκό γηα ηελ ηξάπεδα 14586 

΢ηα Μεηαδεδνκέλα ηνπ Θέκαηνο ν ζπγγξαθέαο-εηζεγεηήο ηνλίδεη: 

Ύιε πνπ εμεηάδεη:  

1.4. ΢ςνηεηαγμένερ ζηο Δπίπεδο, 1.5. Δζωηεπικό Γινόμενο Γιανςζμάηων 

Διδακτικοί Στόχοι-Γνωςτικζσ Απαιτιςεισ: 

3. Να επηιέγνπλ κηα κέζνδν ή ζηξαηεγηθή επίιπζεο ελόο απινύ πξνβιήκαηνο 

κεηαμύ απηώλ πνπ έρνπλ ήδε δηδαρζεί ζηελ ηάμε, θαη λα ηελ εθαξκόδνπλ κε ηξόπν 

ζαθή θαη νξγαλσκέλν.  

4. Να επηρεηξεκαηνινγνύλ κε ζαθή αλαθνξά ζε έλλνηεο θαη ζηνπο νξηζκνύο ηνπο.  

11. Να εθθξάδνληαη ρξεζηκνπνηώληαο ζσζηά ηε καζεκαηηθή γιώζζα θαη ην 

ζπκβνιηζκό.  

ΘΔΜΑ 4 

Αξρηθά ζα κειεηήζνπκε από ηελ άπνςε ησλ κεηαδεδνκέλσλ, ηα δύν ΘΔΜΑΣΑ 4 πνπ 

θιεξώζεθαλ ζηα δύν πξνεγνύκελα καζήκαηα πνπ εμεηάζακε. 

Θπκίδνπκε ην ΘΔΜΑ 4 γηα ηελ Άιγεβξα ηεο Α’ Λπθείνπ: 

ΘΕΜΑ 4 



Δίνεται θ ςυνάρτθςθ  𝑓 𝑥 = 𝑥2 −  𝜆 − 1 𝑥 − 4𝜆2, 𝜆 𝜖 ℝ.  

α) Να δείξετε ότι θ γραφικι παράςταςθ τθσ ςυνάρτθςθσ 𝑓 τζμνει τον άξονα 𝑥′𝑥 ςε 

δφοςθμείαγιακάκε𝜆𝜖 ℝ.  (Μονάδεσ 8)  

β) Για 𝜆 ≠ 0 να βρείτε το πρόςθμο των ριηϊν τθσ εξίςωςθσ 𝑓 𝑥 = 0.  

(Μονάδεσ 5) 

γ) Να βρείτε τισ τιμζσ του 𝜆 𝜖 ℝ ϊςτε το ςυμμετρικό του ςθμείου 𝛢(4,4) ωσ προσ 

τον άξονα 𝑥′𝑥 να ανικει ςτθ γραφικι παράςταςθ τθσ 𝑓. 

 (Μονάδεσ7) 

δ) Για 𝜆 = −1 να βρείτε τισ τιμζσ του 𝑥 για τισ οποίεσ θ γραφικι παράςταςθ τθσ 

ςυνάρτθςθσ 𝑓 βρίςκεται κάτω από τον άξονα𝑥′𝑥.                                                                                           

Δίλαη ην ΘΔΜΑ κε αξηζκό γηα ηελ ηξάπεδα 13120 

΢ηα Μεηαδεδνκέλα ηνπ Θέκαηνο ν ζπγγξαθέαο-εηζεγεηήο ηνλίδεη: 

Ύιε πνπ εμεηάδεη:  

3.3 ΔΞΙ΢Ω΢ΔΙ΢ 2ος ΒΑΘΜΟΤ, 6.2 ΓΡΑΦΙΚΗ ΠΑΡΑ΢ΣΑ΢Η ΢ΤΝΑΡΣΗ΢Η΢ 

Διδακτικοί Στόχοι-Γνωςτικζσ Απαιτιςεισ: 

5. Να δηεξεπλνύλ θαη λα δηαηππώλνπλ εηθαζίεο ηηο νπνίεο λα απνδεηθλύνπλ 

επηιέγνληαο ηελ θαηάιιειε ζηξαηεγηθή.  

6. Να αμηνινγνύλ ηελ αμηνπηζηία κηαο πιεξνθνξίαο, ηελ απνηειεζκαηηθόηεηα κηαο 

ζηξαηεγηθήο ή ηελ νξζόηεηα κηαο απόδεημεο.  

8. Να πξνζαξκόδνπλ ηε ιύζε ελόο πξνβιήκαηνο όηαλ ηα δεδνκέλα ηεο εθθώλεζεο 

κεηαβάιινληαη.  

11. Να επηρεηξεκαηνινγνύλ γηα ηηο επηινγέο ηνπο ρξεζηκνπνηώληαο ζσζηά ηε 

καζεκαηηθή γιώζζα θαη ηε καζεκαηηθή ινγηθή, ζε πεξηζζόηεξα από έλα πιαίζηα 

(π.ρ. αιγεβξηθό, γεσκεηξηθό).  

 

 

 



Θπκίδνπκε ην ΘΔΜΑ 4 γηα ηα Μαζεκαηηθά Πξνζαλαηνιηζκνύ ηεο Β’ Λπθείνπ: 

ΘΕΜΑ 4 

Θεωροφμε τα ςθμεία Α( 1, 2), Β(3, 2), Γ(1, 4) . 

α) Να αποδείξετε ότι ςχθματίηουν τρίγωνο. 

                                                                                                                                (Μονάδεσ 6) 

β) Να βρείτε τθν εξίςωςθ τθσ μεςοκάκετθσ τθσ πλευράσ ΒΓ. 

                                                                                                                                (Μονάδεσ 7) 

Ζςτω ότι θ μεςοκάκετθ τθσ πλευράσ ΒΓ είναι θ ευκεία ε: y x 1  . 

γ) Να βρείτε ςθμείο Κ ςτθν μεςοκάκετθ τθσ πλευράσ ΒΓ που ιςαπζχει από τα Α, Β. 

                                                                                                                               (Μονάδεσ 7) 

δ) Να  βρείτε τθν εξίςωςθ του περιγεγραμμζνου κφκλου του τριγϊνου ΑΒΓ. 

                                                                                                                              (Μονάδεσ 5) 

Δίλαη ην ΘΔΜΑ κε αξηζκό γηα ηελ ηξάπεδα 18237 

΢ηα Μεηαδεδνκέλα ηνπ Θέκαηνο ν ζπγγξαθέαο-εηζεγεηήο ηνλίδεη: 

Ύιε πνπ εμεηάδεη:  

1.4. ΢ςνηεηαγμένερ ζηο Δπίπεδο, 2.1. Δξίζωζη Δςθείαρ, 3.1 Ο Κύκλορ 

Διδακτικοί Στόχοι-Γνωςτικζσ Απαιτιςεισ: 

1. Να πξνζαξκόδνπλ ηα δηαζέζηκα καζεκαηηθά εξγαιεία ζηηο ηδηαηηεξόηεηεο ηεο 

θαηάζηαζεο πνπ δηεξεπλνύλ.  

5. Να δηεξεπλνύλ θαη λα δηαηππώλνπλ εηθαζίεο ηηο νπνίεο λα απνδεηθλύνπλ 

επηιέγνληαο ηελ θαηάιιειε ζηξαηεγηθή.  

11. Να επηρεηξεκαηνινγνύλ γηα ηηο επηινγέο ηνπο ρξεζηκνπνηώληαο ζσζηά ηε 

καζεκαηηθή γιώζζα θαη ηε καζεκαηηθή ινγηθή, ζε πεξηζζόηεξα από έλα πιαίζηα 

(π.ρ. αιγεβξηθό, γεσκεηξηθό).  

 

Θα προςπακιςουμε να δθμιουργιςουμε 2ο και 4ο ΘΕΜΑ για τθν Τράπεηα 

Θεμάτων 



Υποκετικό ςενάριο: Για τθ Γεωμετρία τθσ Α’ Λυκείου ζχουμε επιλζξει το 1ο και 3ο 

ΘΕΜΑ και κζλουμε το 2ο και 4ο που κα ολοκλθρϊςουν ζνα «πετυχθμζνο 

διαγϊνιςμα». 

Δμεηαζηέα Ύιε 2024-25 

ΓΔΩΜΔΣΡΙΑ  Α’ ΣΑΞΗ ΗΜΔΡΗ΢ΙΟΤ ΚΑΙ Δ΢ΠΔΡΙΝΟΤ ΓΔΝΙΚΟΤ ΛΤΚΔΙΟΤ 

Από ην βηβιίν «Δπθιείδεηα Γεσκεηξία» Σεύρνο Α’ 

Κεθ. 2ν: Σα βαζηθά Γεσκεηξηθά ζρήκαηα 

2.16 Απιέο ζρέζεηο γσληώλ 

Κεθ.3ν: Σξίγσλα 

3.1  Δίδε θαη ζηνηρεία ηξηγώλσλ 

3.2  1ν Κξηηήξην ηζόηεηαο ηξηγώλσλ (εθηόο ησλ απνδείμεσλ) 

3.3  2ν Κξηηήξην ηζόηεηαο ηξηγώλσλ (εθηόο ηεο απόδεημεο ηνπ ζεσξήκαηνο) 

3.4  3ν Κξηηήξην ηζόηεηαο ηξηγώλσλ (εθηόο ησλ απνδείμεσλ) 

3.5  Ύπαξμε θαη κνλαδηθόηεηα θαζέηνπ (εθηόο ηεο απόδεημεο ηνπ ζεσξήκαηνο) 

3.6 Κξηηήξηα ηζόηεηαο νξζνγώλησλ ηξηγώλσλ (εθηόο ησλ απνδείμεσλ) 

3.7  Κύθινο – Μεζνθάζεηνο – Γηρνηόκνο 

3.10  ΢ρέζε εμσηεξηθήο θαη απέλαληη γσλίαο (εθηόο ηεο απόδεημεο ηνπ ζεσξήκαηνο) 

3.11  Αληζνηηθέο ζρέζεηο πιεπξώλ θαη γσληώλ (εθηόο ηεο απόδεημεο ηνπ ζεσξήκαηνο) 

3.12 Tξηγσληθή αληζόηεηα (εθηόο ηεο απόδεημεο ηνπ ζεσξήκαηνο) 

3.14 ΢ρεηηθέο ζέζεηο επζείαο θαη θύθινπ (εθηόο ηεο απόδεημεο ηνπ ζεσξήκαηνο Ι ) 

3.15 Δθαπηόκελα ηκήκαηα 

3.16 ΢ρεηηθέο ζέζεηο δύν θύθισλ 



3.17 Απιέο γεσκεηξηθέο θαηαζθεπέο 

3.18 Βαζηθέο θαηαζθεπέο ηξηγώλσλ 

Κεθ.4ν: Παξάιιειεο επζείεο 

4.1  Δηζαγσγή 

4.2  Σέκλνπζα δύν επζεηώλ – Δπθιείδεην αίηεκα (εθηόο ηεο απόδεημεο ηνπ 

πνξίζκαηνο ΙΙ ζηε ζειίδα 81 θαη ησλ πξνηάζεσλ Ι , ΙΙ ,ΙΙΙ θαη  IV) 

4.4  Γσλίεο κε πιεπξέο παξάιιειεο 

4.5  Αμηνζεκείσηνη θύθινη ηξηγώλνπ 

4.6  Άζξνηζκα γσληώλ ηξηγώλνπ 

4.8  Άζξνηζκα γσληώλ θπξηνύ λ-γώλνπ (εθηόο ηεο απόδεημεο ηνπ Πνξίζκαηνο) 

Κεθ.5ν: Παξαιιειόγξακκα – Σξαπέδηα 

5.1  Δηζαγσγή 

5.2  Παξαιιειόγξακκα 

5.3  Οξζνγώλην 

5.4  Ρόκβνο 

 5.5  Σεηξάγσλν 

 5.6  Δθαξκνγέο ζηα ηξίγσλα (εθηόο ησλ απνδείμεσλ) 

 5.7  Βαξύθεληξν ηξηγώλνπ (εθηόο ηεο απόδεημεο ηνπ ζεσξήκαηνο) 

 5.8  Σν νξζόθεληξν ηξηγώλνπ (ρσξίο ην Λήκκα, ρσξίο ηελ απόδεημε ηνπ ζεσξήκαηνο 

θαη ρσξίο ην πόξηζκα) 

 5.9  Μηα ηδηόηεηα ηνπ νξζνγώληνπ ηξηγώλνπ 

5.10 Σξαπέδην (εθηόο ησλ απνδείμεσλ) 

5.11 Ιζνζθειέο ηξαπέδην 

 



Σν πξνηεηλόκελν δηαγώληζκα πνπ ζα ζπκπιεξώζνπκε ην 2
ν
 θαη 4

ν
 ΘΔΜΑ 

ΘΕΜΑ 1 

Α1. α) Για κάκε μια από τισ παρακάτω τρεισ προτάςεισ, να επιλζξετε και να γράψετε ςτθν 

κόλλα ςασ, τον αρικμό που αντιςτοιχεί ςτθ ςωςτι απάντθςθ από τισ προτεινόμενεσ. 

i. Κάκε ευκεία ςτο επίπεδο ενόσ κφκλου, ζχει με τον κφκλο: 

1) δυο κοινά ςθμεία             

2) ζνα κοινό ςθμείο         

3) κανζνα κοινό ςθμείο        

4) το πολφ δυο κοινά ςθμεία 

ii. Περίκεντρο ενόσ τριγϊνου ονομάηεται: 
1) το ςθμείο τομισ των υψϊν του τριγϊνου   
2) το ςθμείο  τομισ των μεςοκακζτων του τριγϊνου     
3) το ςθμείο τομισ των διαμζςων του τριγϊνου  
4) το ςθμείο τομισ των διχοτόμων του τριγϊνου   

 

iii. Αν ζνα παραλλθλόγραμμο ζχει  ίςεσ διαγϊνιουσ, τότε αναγκαία κα είναι: 
1) ρόμβοσ       
2) οποιοδιποτε τετράπλευρο με ίςεσ διαγϊνιουσ 
3) ορκογϊνιο       
4) τραπζηιο   

 
β) Να χαρακτθρίςετε κακεμιά από τισ δφο προτάςεισ που ακολουκοφν ωσ Σωςτι (Σ) 

ι Λανκαςμζνθ (Λ), γράφοντασ ςτθν κόλλα ςασ, δίπλα ςτον αρικμό που αντιςτοιχεί 

ςε κακεμία από αυτζσ το γράμμα ΢, αν θ πρόταςθ είναι ςωςτι, ι το γράμμα Λ, αν θ 

πρόταςθ είναι λανκαςμζνθ. 

i. Οι διάμεςοι ενόσ τριγϊνου διζρχονται από το ίδιο ςθμείο, του οποίου θ      

απόςταςθ από το μζςο κάκε πλευράσ είναι τα 
2

3
 τθσ αντίςτοιχθσ διαμζςου. 

ii. Δφο ευκείεσ κάκετεσ ςτθν ίδια ευκεία, ςε διαφορετικά ςθμεία τθσ, είναι 

μεταξφ τουσ παράλλθλεσ. 

 

(Μονάδεσ 10) 

A2. Να αποδείξετε ότι οι απζναντι πλευρζσ ενόσ παραλλθλογράμμου είναι ίςεσ. 

(Μονάδεσ 15) 

ΛΤ΢Θ 



Α1. α) (i, 4) (ii,2) (iii,3)     β) (i, Λ)   (ii, ΢) 

Α2. Θεωρία ςελ. ςελ 102 

Με τα δεδομζνα και το ςχιμα που δίνεται παρακάτω, ςυμπλθρώςτε ερωτιματα 

και Μονάδεσ ώςτε να δθμιουργθκεί ΘΕΜΑ 2. 

Παράλλθλα να ςυμπλθρϊςετε τα Μεταδεδομζνα του Θζματοσ που κα προκφψει.  

Παράγραφοι: § 
 

Λζξεισ κλειδιά:  

 

Διδακτικοί Στόχοι-Γνωςτικζσ απαιτιςεισ:  

 

ΘΕΜΑ 2 

΢το παρακάτω ςχιμα το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορκογϊνιο με Α  = 900.  

Οι θμιευκείεσ Αx, Δψ και το ευκφγραμμο τμιμα ΒΓ είναι μεταξφ τουσ παράλλθλα.  

Δθλαδι Αx // Δψ // ΒΓ. Επιπλζον θ γωνία ΓΑx ιςοφται με 300 και θ γωνία ΓΔψ 

ιςοφται με 200. 

α) 

(Μονάδεσ ...) 

β) 

(Μονάδεσ ...) 

γ);;;;;; αν νομίηετε ότι χρειάηεται! 

(Μονάδεσ …) 

 

  

 

 



 

 

ΘΕΜΑ 3  

Δίνεται ιςοςκελζσ τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ = ΑΓ και Α = 36ο . Ζςτω ΒΔ θ διχοτόμοσ τθσ 

γωνίασ Β  και Ε ςθμείο τθσ πλευράσ ΑΒ ϊςτε ΑΕ = ΓΔ. 

α) Να αποδείξετε ότι ΑΔ = ΒΔ.              (Μονάδεσ 8) 

β) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΒΔΕ είναι ιςοςκελζσ.           (Μονάδεσ 7) 

γ) Θ παράλλθλθ από το Β προσ τθν ΑΓ τζμνει τθν προζκταςθ τθσ ΔΕ (προσ το Ε) ςτο 

ςθμείο Η. Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΒΔΗ είναι ιςοςκελζσ.  (Μονάδεσ 10) 

 

ΛΤ΢Θ 

α) Σο τρίγωνο ΑΒΓ είναι ιςοςκελζσ με βάςθ ΒΓ, οπότε οι προςκείμενεσ ςτθ βάςθ 

γωνίεσ του είναι ίςεσ, δθλαδι Β = Γ  (1). Από το άκροιςμα γωνιϊν του τριγϊνου 

ΑΒΓ, το δεδομζνο Α = 36ο  και τθ ςχζςθ (1) προκφπτει ότι 36ο + Β + Β = 180ο

 2Β = 144ο  Β = 72ο.  



 

Θ ΒΔ είναι διχοτόμοσ τθσ γωνίασ Β  , άρα Β 1 = Β 2 =
72ο

2
= 36ο   (2). Από το δεδομζνο 

Α = 36ο  και τθ ςχζςθ (2) είναι Α = Β 1, άρα το τρίγωνο ΑΒΔ είναι ιςοςκελζσ γιατί 

ζχει δφο ίςεσ γωνίεσ. Οπότε, απζναντι από τισ ίςεσ γωνίεσ Α , Β 1 βρίςκονται ίςεσ 

πλευρζσ αντίςτοιχα, δθλαδι ΒΔ = ΑΔ (3).  

 

β) Από τα δεδομζνα ζχουμε ΑΒ = ΑΓ και ΑΕ = ΓΔ. Με αφαίρεςθ κατά μζλθ είναι 

ΑΒ − ΑΕ = ΑΓ − ΓΔ, δθλαδι ΒΕ = ΑΔ (4). Από τισ ςχζςεισ (3) και (4) προκφπτει ότι 

ΒΔ = ΒΕ, άρα το τρίγωνο ΒΔΕ είναι ιςοςκελζσ.  

 

γ) Ζςτω ΒΗ θ παράλλθλθ ςτθν ΑΓ που τζμνει τθν προζκταςθ τθσ ΔΕ (προσ το Ε) ςτο Η.  

 

Από το β) ερϊτθμα ζχουμε ότι το τρίγωνο ΒΔΕ είναι ιςοςκελζσ με ίςεσ πλευρζσ ΒΔ 

και ΒΕ, οπότε οι προςκείμενεσ γωνίεσ ςτθ βάςθ ΔΕ του είναι ίςεσ, δθλαδι Δ 1 = Ε 1 

(5). Από το άκροιςμα γωνιϊν του τριγϊνου ΒΔΕ ζχουμε ότι Β 1 + Δ 1 + Ε 1 =

180οκαιεπειδιείναιΔ 1 = Ε 1 και από τθ ςχζςθ  (4) κα ζχουμε ότι 



36ο + Δ 1 + Δ 1 = 180ο  2Δ 1 = 144ο  Δ 1 = 72ο  (6). 

Αφοφ ΒΗ, ΑΓ είναι παράλλθλεσ με τζμνουςα τθν ΑΒ, τότε είναι Β 3 = Α  ωσ εντόσ 

εναλλάξ γωνίεσ. Αφοφ είναι Α = 36ο  από δεδομζνα και Β 3 = Α   κα είναι Β 3 = 36ο . 

Είναι ΔΒ Η = Β 1 + Β 3 = 36ο + 36ο = 72ο (7), όπου  Β 1 = 36ο  από τθν (2).  

Από τισ ςχζςεισ (6) και (7) κα είναι Δ 1 = ΔΒ Ζ, άρα το τρίγωνο ΒΔΗ είναι ιςοςκελζσ 

γιατί ζχει δφο γωνίεσ ίςεσ.  

 

Παράγραφοι: § 3.2, 4.2,  4.6 
Λζξεισ κλειδιά:Ιςοςκελζσ τρίγωνο,Άκροιςμα γωνιϊν τριγϊνου  

Διδακτικοί Στόχοι-Γνωςτικζσ απαιτιςεισ:  

1. Να πξνζαξκόδνπλ ηα δηαζέζηκα καζεκαηηθά εξγαιεία ζηηο ηδηαηηεξόηεηεο ηεο 

θαηάζηαζεο πνπ δηεξεπλνύλ.  

5. Να δηεξεπλνύλ θαη λα δηαηππώλνπλ εηθαζίεο ηηο νπνίεο λα απνδεηθλύνπλ 

επηιέγνληαο ηελ θαηάιιειε ζηξαηεγηθή.  

11. Να επηρεηξεκαηνινγνύλ γηα ηηο επηινγέο ηνπο ρξεζηκνπνηώληαο ζσζηά ηε 

καζεκαηηθή γιώζζα θαη ηε καζεκαηηθή ινγηθή, ζε πεξηζζόηεξα από έλα πιαίζηα 

(π.ρ. αιγεβξηθό, γεσκεηξηθό).  

 

 

Με τα δεδομζνα και το ςχιμα που δίνεται παρακάτω, ςυμπλθρώςτε ερωτιματα 

και Μονάδεσ ώςτε να δθμιουργθκεί ΘΕΜΑ 4. 

Παράλλθλα να ςυμπλθρϊςετε τα Μεταδεδομζνα του Θζματοσ που κα προκφψει.  

Παράγραφοι: § 
 

Λζξεισ κλειδιά:  

 

Διδακτικοί Στόχοι-Γνωςτικζσ απαιτιςεισ:  

 

ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται το ορκογϊνιο τρίγωνο ΑΒΓ με Α = 900 και Γ =300.  Ζςτω Δ μζςο τθσ πλευράσ 

ΒΓ, Ε μζςο τθσ πλευράσ ΑΒ, Η μζςο του τμιματοσ ΒΔ και Ι μζςο του τμιματοσ ΑΔ. 



Προεκτείνουμε τθν ΕΗ προσ το Η κατά τμιμα ΗΘ=ΕΗ και ζςτω Θ το ςθμείο τομισ τθσ 

ΕΔ με τθν ΑΘ. Να 

αποδείξετε ότι: 

 

 

α) 

(Μονάδεσ ...) 

β) 

(Μονάδεσ …) 

γ)                                                                                                                  

(Μονάδεσ ...) 

δ);;;;;; αν νομίηετε ότι χρειάηεται! 

(Μονάδεσ …) 

3
ε
 Φάζε Δξγαζίαο:  

Γ. Γεκηνπξγία Θεκάησλ γηα ηηοΠαλειιαδηθέο Δμεηάζεηο. 

΢ην Βησκαηηθό Δξγαζηήξην, νη ζπκκεηέρνληεο ζα ζπδεηήζνπλ εθηελώο, ηε 

δεκηνπξγία ησλ Θεκάησλ ησλ Παλειιαδηθώλ Δμεηάζεσλ θαη νκαδνζπλεξγαηηθά 

ιεηηνπξγώληαο, ζα απνπεηξαζνύλ σο Οκάδα, ηε δεκηνπξγία ελόο πιήξνπο 

δηαγσλίζκαηνο πνπ ζα κπνξνύζε «λα πξνηαζεί» ζηηο εξρόκελεο Παλειιαδηθέο. 

 

Αο ζπκεζνύκε ην θεηηλό ΘΔΜΑ Β ησλ Παλειιαδηθώλ 

 

ΘΕΜΑ Β 

Δίνονται οι ςυναρτιςεισ g: [1, +∞) → ℝ με τφπο g x =  x +
1

 x
και  

h: [1, +∞) → ℝ με τφπο h x =  x −
1

 x
. 

Β1. Να προςδιορίςετε τισ ςυναρτιςεισ f =
g
h

 και  r = g ∙ h .   Μονάδεσ 6 

Για τα παρακάτω ερωτιματα να κεωριςετε ότι 

f x =
x+1
x−1

, x > 1    και      r x = x −
1
x

, x ≥ 1. 

Β2. Να αποδείξετε ότι θ ςυνάρτθςθ f αντιςτρζφεται (μονάδεσ 2) και ότι f −1 = f 

(μονάδεσ 5), όπου f −1είναι θ αντίςτροφθ ςυνάρτθςθ τθσ f.  Μονάδεσ 7 



Β3. Να βρείτε τισ αςφμπτωτεσ τθσ γραφικισ παράςταςθσ τθσ ςυνάρτθςθσ r. 

            Μονάδεσ 6 

Β4. Να λφςετε τθν εξίςωςθ   f −1 f x   
2

= 1 + 4r(x).   Μονάδεσ 6 

 

Αο επηρεηξήζνπκε λα θηηάμνπκε έλα δηθό καο ΘΔΜΑ Β πξνζζέηνληαο εξσηήκαηα 

ζηα παξαθάησ δεδνκέλα, ηα νπνία δίλεη ν αγαπεηόο ζπλάδειθνο πνπ καο 

θηινμελεί: Γηάλλεο ΢αξάθεο. 

 

ΘΕΜΑ  Β 

Δίνονται οι ςυναρτιςεισ  g,h : 0,    με τφπουσ  
x

x

e 1
g x

e 1





 και 

 h x ln x . 

Β1. 

 

 

 

Μονάδεσ   

B2. 

 

 

 

 

Μονάδεσ   

Β3. 

 

 

 

 

Μονάδεσ   

Β4. 

 

 

 

 

 

Μονάδεσ   
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ΘΕΜΑ Γ 
Ζχουμε ζνα ςφρμα μικουσ 8m, το οποίο κόβουμε ςε δφο τμιματα. Με 
το ζνα από αυτά, μικουσ xm, καταςκευάηουμε τετράγωνο και με το 
άλλο κφκλο.  
Γ1.  Να αποδείξετε ότι το άκροιςμα των εμβαδϊν των δφο ςχθμάτων ςε 

τετραγωνικά μζτρα, ςυναρτιςει του x, είναι  

 
  2π + 4 x - 64x + 256

Δ x =
16π

,  x∈(0,8)   

Μονάδεσ 5  
Γ2.  Να αποδείξετε ότι το άκροιςμα των εμβαδϊν των δφο ςχθμάτων 

ελαχιςτοποιείται, όταν θ πλευρά του τετραγϊνου ιςοφται με τθν 
διάμετρο του κφκλου.  
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Γ3.  Να αποδείξετε ότι υπάρχει ζνασ μόνο τρόποσ με τον οποίο μπορεί 
να κοπεί το ςφρμα μικουσ 8m, ϊςτε το άκροιςμα των εμβαδϊν 
των δφο ςχθμάτων να ιςοφται με 5 m2 .   
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Αο επηρεηξήζνπκε λα θηηάμνπκε έλα δηθό καο ΘΔΜΑ Γ πξνζζέηνληαο εξσηήκαηα 

ζηα παξαθάησ δεδνκέλα πνπ δαλεηδόκαζηε από ηελ άζθεζε Α5 ηνπ ζρνιηθνύ 

βηβιίνπ ηεο ζειίδαο 27. 

ΘΕΜΑ  Γ 

΢φρμα μικουσ 20 cm κόβεται ςε δφο κομμάτια με μικθ x cm και )20( x

cm. Με το πρϊτο κομμάτι ςχθματίηουμε τετράγωνο και με το δεφτερο 
ιςόπλευρο τρίγωνο.  

Γ1.Να αποδείξετε ότι θ ςυνάρτθςθ που δίνει το άκροιςμα των εμβαδϊν 

των δφο ςχθμάτων, ωσ ςυνάρτθςθ του x είναι θ 
2

23
( ) (20 )

16 36

x
x x    με 

(0,20)x . 
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